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              ö©´ö¯sPÒ1

   C¨£õhzøuU PØ£uß ‰»® }[PÒ

²	Gs öuõøhPøÍ AÔ¢x öPõÒÁuØS®

²	÷\kPøÍ¨ £¯ß£kzvU ÷PõøÁPøÍa _¸USÁuØS®

÷uøÁ¯õÚ BØÓÀPøÍ¨ ö£ÖÃºPÒ.

1.1 GsPøÍ ÁøP¨£kzuÀ

CØøÓUS 3 0000 BskPÐUS •ßÚº ©Ûu CÚzvÀ GsPÒ £ØÔ¯ GsnU 

P¸ E¸ÁõQ¯uõP |®£¨£kQßÓx. £À÷ÁÖ |õP›P[PÎÀ _¯õwÚ©õP 

E¸ÁõQ ÁÍº¢u CÆöÁsnUP¸ •Ê E»Q¾® Â¸zv¯øh¢x CßÖ 

Pou® GßÝ® E»PÍõÂ¯ £õhzxøÓ¯õP ©õÔ²ÒÍx. 

öuõhUPzvÀ |õP›PzvÀ GsPøÍ GsquÀ, PnUS øÁzuÀ ÷£õßÓ 

GÎ¯ £oPÐUS GsPÒ £¯ß£kzu¨£mhÚöÁÚ |õ® P¸u»õ®. öuõhUPz                   

vÀ  E¸ÁõQ¯ ""JßÖ'' GßÝ® GsŸv¯õÚ GsnUP¸ öuõhºa]¯õP  

""Cµsk'' BP ©õÔ¨ ¤ßÚº ""‰ßÖ'', ""|õßS'' GÚ ÁÍº¢ux. CÆÁõÖ 

©UPÒ u[PÐUS  Â¸¨£©õÚ  AÍøÁ¨ ö£¯›h •i¢uöuÚ¨ ¤ØPõ»zvÀ 

ÂÍ[QU öPõÒÍ¨£mhx.  CÆÁõÖ ö£¯›kÁuØS¨ £À÷ÁÖ  |õP›P[PÎÀ 

£À÷ÁÖ SÔ±kPÒ £¯ß£kzu¨£mhÚ.   

Áµ»õØÖŸv¯õÚ \õßÖPÐU÷PØ£ CßÖ |õ® £¯ß£kzx® 1, 2, 3 ÷£õßÓ 

GsPÒ SÔUS® C»UP[PÒ  C¢v¯õÂÀ £¯ß£kzu Bµ®¤UP¨£mhÚöÁÚ 

HØÖUöPõÒÍ¨£mkÒÍx. Ax ©õzvµ©ßÖ §a]¯® GßÝ® GsnUP¸øÁ 

Kº GsnõP¨ £¯ß£kzv¯ ö£¸ø©²® Ch¨ ö£Ö©õÚzøu Ai¨£øh¯õPU 

öPõsh Kº Gs •øÓø©ø¯ E¸ÁõUQ¯ ö£¸ø©²® C¢v¯õÂØS 

E›¯ÚÁõS®. C¢u Gs •øÓø©  C¢x Aµõ¤¯ Gs •øÓø©¯õP 

AøÇUP¨£mh A÷u ÷ÁøÍ Auß £¯ß£õk ÁºzuP ©õºUP©õP ©zv¯ 

QÇUQØS® A[Q¸¢x I÷µõ¨£õÂØS® £µÂ¯uõP |®£¨£kQßÓx. CßÖ 

C¢u Gs •øÓø© {¯©¨ ö£õx Gs •øÓø© GÚ •Ê E»QÚõ¾® 

HØÖUöPõÒÍ¨£mkÒÍx. 

  

Gs £¯ß£õk öuõhº£õP ©Ûu¨ £›nõ©zvÀ HØ£mh J¸ ö£¸® ¦µm]¯õP 

GsPøÍ¨ £¯ß£kzv Ai¨£øhU Poua ö\´øPPøÍ (TmhÀ, PÈzuÀ, 

ö£¸UPÀ, ÁSzuÀ) ö\´uø»U Põmh»õ®. CßøÓ¯ öuõÈÝm£ E»QÀ 

GsPÐ® AÁØÔß «x ö\´²® Poua ö\´øPPÐ® CÀ»õ©À ©Ûu 

{ø»zv¸UøP £ØÔa ]¢vzx¨ £õºUP •i¯õx. 
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©Ûuz ÷uøÁPÐUPõP •u¼À £¯ß£kzu¨£mh GsPÍõP 1,  2,  3, ... BQ¯ 

ÁØøÓU Põmh»õö©ÛÝ® ¤ØPõ»zvÀ §a]¯®, ¤ßÚ GsPÒ, ©øÓ 

GsPÒ BQ¯Ú AÁØÖhß ÷\ºUP¨£mhÚ. Pou® J¸ uÛ¨ £õh©õP 

÷©®£mh Põ»zvÀ ÷ÁÖ £ÀÁøP GsPÒ £ØÔU PouÂ¯»õÍºPÎß PÁÚ®                                                                                                                                      

ö\ßÓx. C¨£õhzvÀ |õ® AzuøP¯ £À÷ÁÖ Gs öuõøhPÒ £ØÔ²® 

AÁØÔß SÔ¨¥mk •øÓø©PÐ® £s¦PÐ® £ØÔ²® PØPÄÒ÷Íõ®.

 

 {øÓöÁs öuõøh ( )

C¯ØøP¯õP |õ® •u¼À 1, 2, 3, ... GÚ CÍ® ¤µõ¯zvÀ PØÓ GsPøÍ 

CÚ[PõsQß÷Óõ®. CÆöÁsPÒ Gsq® GsPÒ GÚ¨£k® A÷u ÷ÁøÍ  

AøÁ GÀ»õ® Ah[S® öuõøh, öuõøhU SÔ¨¥miÀ ¤ßÁ¸©õÖ 

GÊu¨£k®.

              {1, 2, 3, ...}
Gsq® GsPÒ GßÝ® ö£¯º Qøh¨£uØPõÚ Põµn® ªPz öuÎÁõS®. 

GÛÝ® Pou¨ ¤µ÷¯õPzvÀ C¨ö£¯º A›uõP÷Á £¯ß£kzu¨£kQßÓx. 

CzöuõøhUS¨ ö£¸®£õ¾® £¯ß£kzu¨£k® ö£¯º ÷|º {øÓöÁs 

öuõøh Gß£uõS®. Azöuõøh 
+
  CÚõÀ SÔ¨¤h¨£k®. 

	      
+ = {1, 2, 3, ...}

CuØ÷PØ£  1, 2, 3, .... BQ¯ GsPÒ ÷|º {øÓöÁsPÒ GÚ¨£k®. 

–1, –2, –3, ... BQ¯ GsPÒ ©øÓ •Ê GsPÍõP Áøµ¯ÖUP¨£kQßÓÚ. 

Czöuõøhø¯U SÔ¨¤kÁuØS ö£õxÁõP¨ £¯ß£kzu¨£k® J¸ 

SÔ±k CÀ»õÂmhõ¾®  ]» PouÂ¯»õÍºPÒ u©x £õhzxøÓ°ß 

÷uøÁPÐU÷PØ£ AuØPõP  
–
  GßÝ® SÔ±møh¨ £¯ß£kzxQßÓÚº. 

{øÓöÁsPÍõP ÷|º {øÓöÁsPÒ, §a]¯®, ©øÓ {øÓöÁsPÒ BQ¯ GÀ»õ 

GsPÐ® P¸u¨£kQßÓÚ. Azöuõøh   Cß ‰»® SÔ¨¤h¨£kQßÓx. 

AuØ÷PØ£ 

               

 =  {..., –3, –2, –1, 0, 1, 2, 3, ...}

GÚ AÀ»x

 = {0, ±1, ±2, ±3, ...}
GÚU SÔ¨¤h¨£k®.
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C¯ØøP Gs öuõøh ( )
AkzuuõP |õ® 1, 2, ... GßÓÁõÓõÚ Gs öuõøhø¯ CÚ[PõsQß÷Óõ®. 

AuõÁx ÷|º {øÓöÁs öuõøh¯õS®. C¢u Gs öuõøh C¯ØøP Gs 

öuõøh GÚ¨£k® A÷u ÷ÁøÍ Ax     Cß ‰»® SÔ¨¤h¨£k®. AuõÁx 
			 

			     = {1, 2, ...}

SÔ¨¦ :	GÆöÁsPÒ  C¯ØøP GsPÍõPU P¸u¨£kQßÓÚ Gß£x £ØÔU  

PouÂ¯»õÍºPÎøh÷¯  ö£õx Ehß£õk CÀø». •ØPõ»zvÀ 1, 2, 

3, ... BQ¯ ÷|º {øÓöÁsP÷Í C¯ØøP GsPÍõP AøÇUP¨£kQßÓÚ. 

A¨ö£¯º ö£õ¸zu©õÚuõPz öu›QßÓx. GÛÝ® Asø©U Põ»zvÀ 

(20 B® ¡ØÓõsiÀ) ÁõÌ¢u ]» ]÷µìh  PouÂ¯»õÍºPÒ (Â÷\

h©õP, öuõøhU öPõÒøP £ØÔ¯ {¦nºPÒ) u©x ¡ÀPÎÀ  SÔzu 

\õuõµn  Põµn[PÐUPõP 0 I²® Kº C¯ØøP GsnõPU P¸vÚº. 

§a]¯•® ÷|º {øÓöÁsPÐ® Ch®ö£Ö® öuõøhø¯U SÔ¨£uØS 

A¨÷£õx HØÖUöPõÒÍ¨£mh J¸ ö£¯¸® SÔ¨¥k® Cµõø© 

AuØSU Põµn©õP C¸UP»õ®.  CßÖ  GÊu¨£k®  GÀ»õ  ¡ÀPÎ¾® 

¡»õ]›¯ºPÒ uõ® P¸x® C¯ØøP GsPÒ ¯õøÁö¯Ú •u¼À 

SÔ¨¤kQßÓÚº. 
 

ÂQu•Ö® Gs öuõøh (  )

{øÓöÁsPøÍ¨ ÷£õßÖ ¤ßÚ[PøÍ²® GsPÍõPU P¸u»õ® GÚÄ® 

¤ßÚ[PÐUS® TmhÀ, PÈzuÀ, ö£¸UPÀ BQ¯ Poua ö\´øPPøÍa 

ö\´¯»õ® GÚÄ® |õ® Ps÷hõ®. JÆöÁõ¸ {øÓöÁsøn²® ¤ßÚ 

GsnõP GÊu»õ® ^Kº Euõµn©õP  2 = 2
1  GÚ GÊu»õ®&' AÆÁõ÷Ó 

J÷µ Gs ö£Ö©õÚzøuU öPõsh J¸ ¤ßÚzøu ÷ÁÖ ÂuzvÀ GÊu»õ®                 

^Kº Euõµn©õP  
1
2  = 2

4 = 3
6 ). ©øÓ¨ ¤ßÚ[PøÍ²® |õ® PskÒ÷Íõ®                

^– 25 , –11
3   BQ¯Ú&' |õ® ö£õxÁõP J¸ ¤ßÚ Gsoß £Sv°¾® 

öuõSv°¾® {øÓöÁsPÒ C¸UP ÷Ásk® GÚU P¸v°¸¢uõ¾® Ax 

AÆÁõÓßÖ. Kº Euõµn©õP 
3
2

 Gß£xÄ® J¸ ¤ßÚ GsnõS®. BÚõÀ, 

£Sv°¾® öuõSv°¾® {øÓöÁsPÒ EÒÍ ¤ßÚ[PÒ (£Sv°À 0 

CÀ»õu÷£õx) PouzvÀ Â÷\h •UQ¯zxÁ® Áõ´¢uÚÁõP C¸US® 

A÷u ÷ÁøÍ  AÆöÁsPÒ ÂQu•Ö® GsPÒ GÚ¨£k®. AzöuõøhPÒ   

ÂÚõÀ SÔUP¨£k®. CuØ÷PØ£¨ ¤Ó¨¤US® öuõøh •øÓø¯¨ £¯ß£kzv 

ÂQu•Ö® Gs öuõøhø¯¨ ¤ßÁ¸©õÖ Áøµ¯ÖUP»õ®.   
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={ ab  : a, b  , b ≠ 0 }.

ÂQu•Ö® Gs öuõøhø¯ Áøµ¯ÖUPzuUP ÷ÁÖ Âu[PÐ® EÒÍÚ. 

AÁØÔÀ J¸ Âu®  

                              ={ ab  : a   , b  + }.

CÆÂ¸ ÁøµÂ»UPn[PÐ® JßÖUöPõßÖ \©Á¾ÁõÚøÁ Gß£øu |ßÓõP  

AÁuõÛUP (J¸ ÂQu•Ö®  Gsoß  £Sv°À 0 C¸UP •i¯õø©¯õ¾® 

©øÓ ÂQu•Ö® GsPÒ GÀ»õ® öuõSv°ß ©øÓ {øÓöÁsPÎ¼¸¢x 

QøhUQßÓø©¯õ¾® Cµshõ® ÁøµÂ»UPnzv¼¸¢x® GÀ»õ ÂQu•Ö® 

GsPÐ® QøhUQßÓÚ).

ÂQu•Óõ GsPÎß öuõøh 

C¨÷£õx ÂQu•Óõ  GsPÎß öuõøhø¯ CÚ[Põs£uØS ªPÄ® EP¢u 

u¸n©õS®.|õ® CuØS •ßøÚ¯ uµ[PÎÀ Kº Gs ÷PõmiøÚ Áøµ¢x 

GsPÒ £ØÔU  PØÓ Âuzøu {øÚÄTº÷Áõ®. 

AuøÚ¨ £ØÔ «sk® Bµõ´÷Áõ®. C¸ £UP[PÐUS® ÷uøÁ¯õÚ AÍÄUS 

}mh¨£hzuUP J¸ ÷|º÷PõmøhU P¸x÷Áõ®. AU÷Põmiß «x J¸ 

Â¸¨£©õÚ ¦ÒÎø¯ 0 GÚ¨ ö£¯›k÷Áõ®. 0 Âß J¸ £UPzvÀ (ÁÇø©¯õP 

Á»x £UPzvÀ) \© yµ[PÎÀ 1,  2,  3, ...  GßÝ® ÷|º {øÓöÁsPÐ® ©ØøÓ¯ 

£UPzvÀ –1, –2, –3, ... GßÝ® ©øÓ {øÓöÁsPÐ® SÔUP¨£mkÒÍÚöÁÚU  

öPõÒ÷Áõ®. CuØ÷PØ£ GÀ»õ {øÓöÁsPÐ® CU÷Põmiß «x 

Põmh¨£mkÒÍÚöÁÚU öPõÒ÷Áõ®. Auß ¤ßÚº GÀ»õ ÂQu•Ö® 

GsPÐ® CU÷Põmiß «x Põmh¨£mkÒÍÚöÁÚU öPõÒ÷Áõ®. AÆÁõÖ 

SÔzu ]» ¦ÒÎPÒ ¤ßÁ¸® E¸ÂÀ Põn¨£kQßÓÚ. 

 

 11
2

2  8
3

10 3–7
5

 – 1 – 2  – 3

C¨÷£õx CU÷Põmiß «x GÀ»õ ÂQu•Ö® GsPÐ® ({øÓöÁsPÐ® 

Em£h) SÔUP¨£mk •i¢xÒÍÚöÁÚU öPõÒ÷Áõ®. A¨÷£õx ÷|º÷Põk 

«x GÀ»õ¨ ¦ÒÎPÐUS® Jzu Kº Gs SÔUP¨£kQßÓöuÚ }[PÒ 

{øÚUQßÕºPÍõ?  ÷ÁöÓõ¸ ÂuzvÀ ÷PmhõÀ, ÷Põk ÁÈ÷¯ 0 C¼¸¢x 

EÒÍ JÆöÁõ¸ yµzøu²® J¸ ÂQu•Ö® GsnõP GÊu»õö©Ú }[PÒ 

{øÚUQßÕºPÍõ? Esø©°À ÷ÁÖ ¦ÒÎPÒ SÔ¨¤hõ©À Gg]°¸UQßÓÚ. 

AuõÁx J¸ ÂQu•Ö® GsoÚõÀ ÁøPSÔUP¨£hõu ¦ÒÎPÐ® (GsPÒ) 
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CU÷Põmiß «x Gg]²ÒÍÚ. CÆÁõÖ ÁøPSÔUP¨£hõ©À Gg]°¸¨£øÁ 
a
b  (C[S a, b {øÓöÁsPÍõS®). GßÓ ÁiÂÀ GÊu•i¯õu ¦ÒÎPÒ 

Gß£x öuÎÁõQßÓx. CÆÁõÖ ÁøPSÔUP¨£hõ©À Gg]°¸US® ¦ÒÎPÒ 

(GsPÒ) ÂQu•Óõ GsPÒ GÚ¨£k®.

ÂQu•Óõ Gs öuõøhø¯ ÁøPSÔ¨£uØS  ÷ÁöÓõ¸ SÔ±k CÀ»õu  A÷u 

÷ÁøÍ Ax   Âß {µ¨¤z öuõøh Gß£uõÀ   CÚõÀ Põmh¨£k®.

ÂQu•Óõ GsPÐUS Euõµn[PÍõP 2 , 3 , 5  BQ¯ GsPøÍU Põmh»õ®. 

Esø©°À J¸ {øÓÁºUP Gs CÀ»õu G¢u J¸ {øÓöÁsoÚx® ÁºUP  

‰»®  J¸ ÂQu•Óõ GsnõS®. CuøÚz uÂµ ¯õuõ°Ý® J¸ Ámhzvß  

£›v Auß Âmhzxhß öPõskÒÍ ÂQu® π  Gß£x® J¸ ÂQu•Óõ 

GsnõS®. Po¨£uß Á\vUPõP π °ß AsnÍÄ¨ ö£Ö©õÚ©õP 
22
7  GÚ 

GkUP¨£kQßÓx.  

ö©´ö¯s öuõøh ( )

÷©÷»²ÒÍ P»¢xøµ¯õh¼ß£i Kº Gs ÷Põmiß «xÒÍ GÀ»õ¨ 

¦ÒÎPøÍ²® ÂQu•Ö GsPÍõP AÀ»x ÂQu•Óõ GsPÍõPU SÔUP»õ®. 

CÆÂQu•Ö, ÂQu•Óõ GsPÒ ¯õÁØøÓ²® AuõÁx Gs÷Põmiß «x 

Aø©¢xÒÍ ¦ÒÎPÒ   ^GsPÒ& AøÚzx® ö£õxÁõP ö©´ö¯sPÒ GÚ 

AøÇUP¨£k®. C®ö©´ö¯sPÎß öuõøh   CÚõÀ SÔUP¨£k®.

Gsoß u\© ÁøPUSÔ¨¦

G¢uöÁõ¸ ö©´ö¯søn²® u\© ÁøPUSÔ¨£õPU Põmh»õ®. •u¼À Kº 

Euõµn©õPa ]» ÂQu•Ö® GsPÎß u\© ÁøPUSÔ¨ø£¨ £õº¨÷£õ®.

1. ÂQu•Ö® Gsoß u\© ÁøPUSÔ¨¦

	 4 = 4.000 ...

	
 1
2  = 0.5 = 0.5000 ...

	
 11
8 = 1.375 = 1.375000 ...

	
 211
99 = 2.131313...

	  767
150 = 5.11333...

	  
 37
7  = 5.285714285714285714 ...
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Czu\© ÁøPUSÔ¨¦PÐUS EÒÍ J¸ ö£õx C¯À¦ u\©¨ ¦ÒÎ°ß J¸ 

SÔzu \¢uº¨£zvØS¨ ¤ßÚº (AÀ»x •u¼À) Kº  Gs SÔz (Numeral) 
öuõSv (AÀ»x Kº Gs SÔUS® C»UP®) «sk® «sk® «Ðu»õS®. 

«ÐuÀ GÚ¨£kÁx \© CøhöÁÎ°À «sk® «sk® GÊxÁx 

Gß£uõS®.  Kº Euõµn©õP  1
2

Cß u\© ÁøPUSÔ¨¤À Gs SÔ  C»UP® 

0 BÚx Cµshõ® u\© uõÚzv¼¸¢x «ÐQßÓx. 4 Cß Gs SÔ C»UP® 0 

öuõhUPzv¼¸¢x «ÐQßÓx. 
211
99  CÀ Gs SÔUS® C»UP[PÛß öuõSv 

13 BÚx öuõhUPzv¼¸¢x «ÐQßÓx. 
 37
7  CÀ Gs SÔUS® C»UPz 

öuõSv 285714 öuõhUPzv¼¸¢x «ÐQßÓx. CÆÂ¯À¦, AuõÁx J¸ SÔzu 

Gs SÔUS® C»UPz öuõSv öuõhºa]¯õP «ÐuÀ JÆöÁõ¸ ÂQu•Ö® 

GsqUS® ö£õxÁõÚ C¯À£õS®. CÆÁõÖ «Ð® £Sv  0 GÛß  AzuøP¯ 

u\©® •iÄÖ u\©® (Finite decimal) GÚ¨£k®. A÷u ÷ÁøÍ AÆÁõÖ 

CµõÂmhõÀ AøÁ ©h[S (Recurring /«Ð®) u\©®  GÚ¨£k®. CuØ÷PØ£ 

SÔzu EuõµnzvÀ  
 1
2 " 4"  8

11   BQ¯Ú •iÄÖ u\©[PÍõP C¸US® A÷u 

÷ÁøÍ ©ØøÓ¯ GÀ»õ® ©h[S u\©[PÍõS®. CuØ÷PØ£ |õ® ¤ßÁ¸©õÖ 

GkzxøµUP»õ®.

JÆöÁõ¸ ÂQu•Ö® Gsøn²® •iÄÖ u\©® AÀ»x ©h[S u\©ö©Ú 

GÊu»õ®. 

ÂQu•Ö® GsPÒ £ØÔ¯ Kº A§ºÁ ÷£øÓ¨£ØÔU PØ÷£õ®. J¸ SÔzu 

ÂQu•Ö® Gsoß u\©zøu ÁøPSÔUS® •iÄÖ u\©® £ØÔa 

]¢v¨÷£õ®.  a
b  GßÝ® ÂQu•Ö® GsoÀ u\© ÁøPUSÔ¨¦ •iÄÖ 

u\©® GÚÄ®  a, b BQ¯ÁØÔÀ ö£õxU PõµoPÒ CÀø»ö¯ÚÄ® 

öPõÒ÷Áõ®. A¨÷£õx £Sv°À ^AuõÁx b °À& 2 AÀ»x 5 ^AÀ»x 2, 

5 BQ¯ Cµsk®& Cß Á¾UPÒ ©õzvµ® PõµoPÍõP EÒÍÚ. J¸ ©h[S 

u\©©õQ¯ J¸ ÂQu•Ö® Gsoß  2, 5 BQ¯Ú uÂº¢u ÷ÁöÓõ¸ •ußø© 

Gs £Sv°À J¸ Põµo¯õP C¸zuÀ ÷Ásk®.

©h[S u\©[PøÍ GÊx®÷£õx ¤ßÁ¸® SÔ±mk •øÓU÷PØ£ GÊu¨£k®. 

©h[S  u\©® _¸UQU PõmhÀ

12.4444...

2.131313...

5.11333...

5.285714285714285714...	

12.4
.

2.13
. .

5.113
.

5.285714
..
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£°Ø] 1.1

1'	R÷Ç uµ¨£mkÒÍ ÂQu•Ö® GsPÎß JÆ÷Áõº Gsq® •iÄÖ 

u\©©õ, ©h[S u\©©õ GÚ ÁSUPõ©À SÔ¨¤kP. ©h[S u\©©õP C¸US® 

¤ßÚ[PøÍz u\© ÁiÁzvÀ Põmi _¸UQ GÊxP.

	

	

 3
4

 5
5

 3
7

 5
9

 5
21

 7
32

 13
50

 7
64

 5
84

 15
128

 19
33

 41
360

a . b . c .

i .

d .

j . k . l .

e . f .

g . h .

2. ÂQu•Óõ GsönõßÔß u\© ÁøPUSÔ¨¦ 

C¨÷£õx |õ® J¸ ÂQu•Óõ Gsoß u\© ÁøPUSÔ¨ø£¨ £õº¨÷£õ®. 

J¸ ÂQu•Óõ Gsoß u\© ÁøPUSÔ¨¤À GÆÂu Gs SÔUS®  C»UPz 

öuõSv°ß «ÐuÀ  |øhö£ÖÁvÀø». Kº Euõµn©õP 2  Cß 

ö£Ö©õÚzøu  60 u\© uõÚ[PÒ ÁøµUS® PoUS®÷£õx CÆÁõÖ QøhUS®.

1.414213562373095048801688724209698078569671875376948073176679...
|õ® {u•® \¢vUS® Kº GsnõQ¯  π ²® J¸ ÂQu•Óõ GsnõS®. π °ß 

ö£Ö©õÚ® 60 u\©uõÚ[PÒ ÁøµUS® PoUP¨£k®÷£õx ¤ßÁ¸©õÓõS®.  

3.141592653589793238462643383279502884197169399375105820974944...

ÂQu•Óõ GsPÒ £ØÔ¨ ¤ßÁ¸©õÖ GkzxøµUP»õ®.

J¸ ÂQu•Óõ Gsoß u\© ÁøPUSÔ¨¤À  «Ð® Gs SÔUS® C»UPz 

öuõSv CÀø». AuØ÷PØ£ ©h[S u\©® AÀ»õu •iÂÀ u\© GsPÒ 

ÂQu•Óõ GsPÍõS®.

SÔ¨¦ :	ÂQu•Óõ GsPÎß u\© ÁøPUSÔ¨¦¨ £ØÔ ÂÁ›US®÷£õx 

HØ£k® J¸ ö£õx ÁÊ ""J¸ ÂQu•Óõ Gsoß  u\© ÁøPUSÔ¨¤À 

GÆÂuU ÷Põ»•® CÀ»õø©'' BS®. ""÷Põ»®''  GßÝ® ö\õÀ 

PouzvÀ |ßÓõP Áøµ¯ÖUP¨£hõø© C[S EÒÍ ¤µa]øÚ¯õS®. 

Kº Euõµn©õPU R÷Ç GÊu¨£mkÒÍ u\© GsqUS J¸ öuÎÁõÚ 

÷Põ»® Esk.  

0.101001000100001000001... 
GÛÝ® Ax J¸ ÂQu•Óõ GsnõS®. CvÀ G¢u J¸ u\©¨ £Sv²® 

«ÍÂÀø».

CxÁøµUS®  PØÓ Gs  öuõøhPÒ GÀ»õÁØøÓ²® ö©´ö¯s öuõøh¯õPÄ® 

AuøÚ AQ»z öuõøh¯õPU öPõsk ©ØøÓ¯ Gs öuõøhPøÍ Auß 

öuõøh¨¤›ÄPÍõP¨ ¤ßÁ¸©õÖ J¸ öÁß Á›¨£hzvÀ Põmh»õ®. 

ÂÍ[QU öPõÒÁuß Á\vUPõPa ]» öuõøh¨¤›ÄPÎÀ C¸UP  ÷Ási¯ 

]» ‰»P[PÒ  Ãu•®  GÊu¨£mkÒÍÚ.
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£°Ø] 1.2

1.	 ¤ßÁ¸® ö©´ö¯sPøÍ ÂQu•Ö® GsPÍõPÄ® ÂQu•Óõ  

GsPÍõPÄ® ÷ÁÖ£kzvU PõmkP.  

         
a . e.b . c . d .2 625 11 6.52

 

2. 	 R÷Ç uµ¨£mkÒÍ TØÖPÒ \›¯õÚøÁ¯õ, uÁÓõÚøÁ¯õ  GÚz  

wº©õÛUSP.

(a) G¢uöÁõ¸   ö©´ö¯sq®   •iÄÖ  u\©®  AÀ»x  •iÂÀ  u\©® 

     BS®. 

(b) •iÂÀ u\©zvÀ ÂQu•Ö® GsPÐ® C¸UP»õ®.

(c) G¢uöÁõ¸  ö©´ö¯sq®  ©h[S  u\©®   AÀ»x  •iÂÀ u\©® 

    BS®.

(d) 0.010110111011110... Gß£x J¸ ÂQv•Ö GsnõS®.
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1.2 ÷\kPÒ

PouzvÀ ‰»U SÔ¯õP AøÇUP¨£k® —  ̃  I¨ £¯ß£kzv Gs ̂Azxhß 

Am\µPouU& ÷PõøÁPøÍU Põmi¯ Âu® E[PÒ {øÚÂÀ C¸US® Gß£vÀ 

\¢÷uPªÀø». Kº Euõµn©õP 4  BÚx — 4 Cß ÷|º ÁºUP‰»®˜ GÚ 

AøÇUP¨£k® A÷u ÷ÁøÍ ÁºUQUS®÷£õx 4 QøhUS®. ÷|º Gs AuõÁx 2 
Auß ‰»® Põmh¨£kQßÓx.G¢u J¸ ÷|º {øÓöÁs  x Cß ÁºUP‰»©õQ¯  

x  E® J¸ ÷|º  {øÓöÁsnõP C¸¨¤ß A¨÷£õx  x  BÚx {øÓ 

ÁºUP‰»® GÚ¨£k®. CuØ÷PØ£ 4  BÚx {øÓ ÁºUP‰»©õS®. GÛÝ® 

2  J¸ {øÓ ÁºUP ‰»©ßÖ GÚÄ® Ax AsnÍÁõP  1.414  GÚÄ® 

|õ® CuØS •ßÚº £õºz÷uõ®. ÷©¾® 2  BÚx J¸ ÂQu•Óõ Gs 

GÚÄ® |õ® C¨£õhzvÀ PØ÷Óõ®. C¢u — ˜  SÔ Ch¨£mh BÚõÀ {øÓ 

ÁºUP‰»® CÀ»õu ÷PõøÁPÒ ÷\kPÒ GÚ¨£k®. 

Esø©°À  —  ̃  CmkUöPõsk ÁºUP‰»® uÂº¢u ÷ÁöÓ¢u ‰»zøu²® 

Põmh»õ®. Euõµn©õP 23  BÚx 2 Cß ‰ßÓõ® ‰»zvØS ÷|º Gs 

Põmh¨£kQßÓx. Ax 2 Cß PÚ (•¨£i) ‰»® GÚ¨£k®. Ax J¸ ÂQu•Óõ 

GsnõP C¸US® A÷u ÷ÁøÍ Auß ö£Ö©õÚ® AsnÍÁõP 1.2599 BS®. 

(1.25993  Cß ö£Ö©õÚzøuU Põs£uß ‰»® }[PÒ CuøÚ {ÖÁ»õ®)' 
CÆÁõ÷Ó 2 Cß |õßPõ® ‰»®, 2 Cß I¢uõ® ‰»® BQ¯ÁØøÓ²® 

Áøµ¯ÖUP»õ® Euõµn©õP 23
, 8.246  CzuøP¯ ÷PõøÁPÐ®                                                                                                                           

÷\kPÍõS®. GÛÝ® |õ® C¨£õhzvÀ ÷|º {øÓöÁsPÎß ÁºUP‰»[PÒ 

EÒÍ ÷\kPøÍ ©õzvµ® P¸x÷Áõ®. 

{øÓ ÁºUP® AÀ»õu Kº Gsoß ÁºUP ‰»® •iÄÖ u\©® AÀ»x ©h[S 

u\©® AßÖ. AuØ÷PØ£ ÷\kPÒ ÂQu•Óõ GsPÒ Gß£øu AÁuõÛUP.

|õ® C[S Â÷\h©õPa ÷\k ÁiÁzvÀ EÒÍ ÷PõøÁPøÍa _¸USuÀ £ØÔU 

P¸xQ÷Óõ®. CzuøP¯ _¸UPÀPÒ •UQ¯zxÁ® Áõ´¢uÚÁõP C¸¨£uØS¨ 

£» Põµn[PÒ EÒÍÚ. J¸ Põµn©õPU Po¨ø£ GÎuõUPø»U Põmh»õ®.

Kº Euõµn©õP  2
1  Cß ö£Ö©õÚzøuU Põn÷Ási²ÒÍ÷£õx 2  CuØPõP 

1.414 I CmhõÀ 1.414
1

 Cß ö£Ö©õÚzøuU Põn»õ®. CÆÁSzuÀ KµÍÄ   

}shx. BÚõÀ ¤ßÁ¸©õÖ _¸UQU PozuÀ ªPÄ® GÎuõÚx.
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2
1

2
1= 2

2
×
×  ̂¤ßÚzvÀ £Svø¯²® öuõSvø¯²® 2 CÚõÀ  ö£¸US®÷£õx&

 

   2
2=

	

   2
1.414= = 0.707.

÷©¾® J¸ Põµn©õP, PoUS®÷£õx GÊ® ÁÊøÁ CÈÁÍÁõUSÁuõPU 

Põmh»õ®. AuØPõP Kº Euõµn©õP,  2
 20 – 5  Cß ö£Ö©õÚzøuU 

Põs÷£õ®. C[S 20 Cß Qmi¯ ö£Ö©õÚ©õP 4.5 I²® 5    Cß Qmi¯ 

ö£Ö©õÚ©õP 2.2 I²® öPõÒ÷Áõ®. A¨÷£õx 

 

2
20 – 5   2

4.5 – 2.2      2.25 – 2.2
 = 0.05
==

GÛÝ® CU÷PõøÁ°À Esø©¨ ö£Ö©õÚ® 0 BS®. CÆÁõÖ ÷ÁÖ Âøh 

Qøh¨£uØS J¸ Põµn® 20, 5  CØS J¸ AsnÍÄ¨ ö£Ö©õÚzøu¨ 

£¯ß£kzxQßÓø©¯õS®.  BÚõÀ, uµ¨£mkÒÍ ÷PõøÁø¯ ÷ÁÖ ÂuzvÀ 

_¸USuß ‰»® \›¯õÚ ö£Ö©õÚ©õQ¯ 0 I¨ ö£Ó»õ®. 

20  GßÝ® ÁiÁzvÀ EÒÍ ÷\miÀ C¸US® ]Ó¨¤¯À¦ •Ê Gsq® 

ÁºUP‰»U SÔ°À C¸zu»õS®. AzuøP¯ ÷\kPÒ •Êø©a ÷\k GÚ¨£k®.

6 15  GÚ GÊx®÷£õx  6 × 15  GÚU P¸u¨£kQßÓx. Ax J¸ ÷\miÚx® 

J¸ ÂQu•Ö GsoÚx® ^1  CØSa \©©ØÓx& ö£¸UP©õS®. AzuøP¯ ÷\k 

P»¨¦a ÷\k GÚ¨£k®.

J¸ ÷\k  a  b  ÁiÁzvÀ GÊu¨£k®÷£õx ªP GÎ¯ ÁiÁzvÀ C¸¨£uõPU  

TÓ¨£k®. C[S a BÚx J¸ ÂQu•Ö® GsnõP C¸US® A÷u ÷ÁøÍ b 
°ß PõµoPÍõP J¸ {øÓ ÁºUP® C¸UPUThõx. Kº Euõµn©õP  6 15  

BÚx ªP GÎ¯ ÁiÁzvÀ EÒÍ J¸ ÷\hõP C¸US® A÷u ÷ÁøÍ 5 12  ªP 

GÎ¯ ÁiÁzvÀ CÀø». AuØSU Põµn® 12 Cß J¸ Põµo¯õP J¸ {øÓ 

ÁºUP©õÚ 4 C¸zu»õS®.

•u¼À _miPÒ £ØÔ¯ C¯À¦PøÍ¨ £¯ß£kzva ÷\kPÒ EÒÍ ÷PõøÁPÒ 

_¸UP¨£k® Âuzøu Euõµn[PÎß ‰»® P¸x÷Áõ®.
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Euõµn® 1

_¸USP. 3 5  + 6 5  

C[S 5  Gß£øu J¸ öu›¯õU Po¯©õP Gsoa _¸UP»õ®.

GÚ÷Á 3 5  + 6 5 = 9 5 .

Cx 3x + 6x = 9x GÚa _¸USÁx ÷£õßÓuõS®. CzuøP¯ ÷\k ÁiÂÀ ÷©¾® 

_¸UP •i¯õx Gß£øu AÁuõÛUP. 5  CØSU Qmi¯ J¸ ö£Ö©õÚzøu 

Cmka _¸USÁx ÷\k ÁiÂÀ _¸USuÀ AÀ» Gß£øu {øÚÂÀ öPõÒP. 

{øÚÂÀ öPõÒÍ÷Ási¯ CßÝö©õ¸ •UQ¯ Âh¯©õÚx, 3 2  + 8 3  

÷£õßÓ ÷PõøÁPøÍ (÷\kPøÍ) ÷©¾® _¸UP •i¯õx Gß£uõS®. 

CÛa _mi £ØÔ¯ £s¦PøÍ¨ £¯ß£kzva ÷\kPøÍU öPõsh ÷PõøÁPøÍa 

_¸USÁøu Euõµn[PÎß ‰»® PÁÛ¨÷£õ®.

Euõµn® 2

20 GßÝ® ÷\øh GÎ¯ ÁiÂÀ ¤ßÁ¸©õÖ Põmh»õ®.

 	 4=              

=              

20  ×

4

2
2

aab5

5
5

b

 5

 ×

 ×

 ×( =              Gß£uõÀ &

=              
=              

 

Euõµn® 3

4 5  GßÝ® ÷\øh •Êø©a ÷\hõP¨ ¤ßÁ¸©õÖ Põmh»õ®.

=              165 165

16  × 5
80

 × ( =              Gß£uõÀ &

=              
=              

44

÷\kPøÍ¨ ö£¸US® •øÓø¯²® ÁSUS® •øÓø¯²®  PÁÛ¨÷£õ®.



12 C»Á\¨ £õh¡À

Euõµn® 4

5 3  × 4 2
ö£¸US®÷£õx ÂQu•Ö GsPøÍ²® ÂQu•Óõ GsPøÍ²® öÁÆ÷ÁÓõP¨ 

ö£¸US÷Áõ®.

 5 3  × 4 2   = 5 × 4 × 3  × 2   

		  = 20 × 3 × 2  

		  = 20 6  

Euõµn® 5

3 20 ÷ 2 5  

3 20 •Êø©a ÷\hõS®. AuøÚ 3 4 × 5  GÚ GÊu»õ®.

÷©¾® _¸UQ 3 × 2 5  = 6 5  GÚU Põmh»õ®.

A¨÷£õx

3 20 ÷ 2 5    =   5 5
20 5 3 6

2 2
3

=

=
 

CÛ |õ®  b
a  GßÓ ÁiÂ»õÚ ÷PõøÁPøÍa _¸US® •øÓ £ØÔ Bµõ´÷Áõ®. 

CÆÁõÓõÚ  ¤ßÚ[PÍõP 2
3 , 5

4  BQ¯ÁØøÓU SÔ¨¤h»õ®. CÆ 

öÁõÆöÁõ¸ ¤ßÚzv¾®  £Sv°À ÁºUP‰»zxhÚõÚ  J¸ ÷PõøÁ   EÒÍx. 

ÁºUP‰»zxhÚõÚ AU÷PõøÁUS¨ £v»õP¨ £Sv°À {øÓöÁs JßÖ                                                                                                                                      

(AÀ»x ÂQu•Ö® Gs) ö£Ó¨£k® ÁøP°À CÁØøÓ JÊ[S ö\´²® 

Âuzøu  C¨÷£õx Bµõ´÷Áõ®.

Euõµn® 6

2
3  GßÝ® Gsøn¨ £Sv°À J¸ {øÓöÁsønU öPõsh ¤ßÚ©õPz 

u¸P.

C[S £¯ß£kzu¨£k® •øÓ¯õÚx
2
3  Cß £Svø¯²® öuõSvø¯²®  2  

CÚõÀ ö£¸USu»õS®.

22 2

2
3

33 2

2

×

 = 

 = 

C[S ö\´¯¨£mh ö\´øP £Svø¯ ÂQu•Ö® GsnõP ©õØÖuÀ GÚ¨£k®. 
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Euõµn® 7

b
a

 Cß £Svø¯ ÂQu•Ö GsnõP ©õØÖP.

b b b
b

b
a

a a

b

=

=

×
×

÷\kPÐhÚõÚ ¤µ]Ú[PÒ ]»ÁØøÓz wºUS® ÂuzøuU PÁÛ¨÷£õ®.

Euõµn® 8

_¸USP. 4 63 – 5 7  –  8 28  

4 63 = 4 × 9 × 7  	 = 4 × 3  7
		  = 12 7
8 28 = 8 × 4 × 7 	 = 8 × 2  7   
		  = 16 7  
GÚ÷Á  4 63 – 5  7  – 8 28 = 12 7  –  5 7  – 16 7  

		  = – 9 7  
CÖv¯õPa ÷\khß Ti¯ ]UP»õÚ J¸ ¤µ]Úzøuz wºUS® •øÓø¯U 

PÁÛ¨÷£õ®.

Euõµn® 9

_¸USP.  
2

2
12

6 375+ – 

         

    

                       

7

13

3 3

3

=

=

–
2

2

7 3
3= – 3
32 ×   

   

 

2

7

5

2
2

2
2

32

2
2 3

3

12

25 × 3

3

3

3

6

2

2
4

4

25

×

×
×

×

×

3

3
3 3

3

3
3

3

3375+

=

=

=

= +

+

+

–

–

–

–

– 

3
2

×
×
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£°Ø] 1.3

1. 	 •Êø©a ÷\øha ÷\hõP ©õØÖP.

      

20

80

48

45

72

98

28

147

a.

e.

b.

f.

c.

g.

d.

h.

2.   ÷\øh •Êø©a ÷\hõP ©õØÖP.

3 5 7 2 11a. e.b. c. d.2 2 4 5 6

3.	 _¸USP.

2

5

2

7

3

5

2 5

2

7

2 35

a.

b.

c.

+

+ +

+ +

–

–

– –+

5

2

4

2

5 3

2

3

3 23

11

3

7

7

7

7

11

3

7

7

d.

e.

+

+

–

+

–

–

+

–

6

8

3

7

5

3

2

2

4

3

4. 	 _¸USP.

14 3 37 27 48e. f.d. ÷ ÷ ÷4 3 52 6

2 3 7 5 311a. b. c.3 2 3× × 35 ×

5. 	 ÂQu•Óõ GsPøÍ¨ £Svö¯snõPU öPõsh ¤ßÚ[PøÍ ÂQu•Ö® 

£Svö¯snõP ©õØÖP.

      

a .

g . h . i .

b . c . d . e .

f .

5
2

3
5

7
5

3
12

2 2
27

3

5
3

2 7
53

2 2
32

3 5
33

2

6. 	 _¸USP.

    27 3 7 28a. 2 3 4 3– + +

128 50 162c. 2 3 2– + +

4499d. 2– + 

7 27 363b. 2 3 3– + + 3

2
4

11
110


